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ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ

ΘΕΜΑ Α
Α1. Θεωρία σχολικού βιβλίου.

Α2. i) Θεωρία σχολικού βιβλίου.
ii) Θεωρία σχολικού βιβλίου.

Α3.
α)Λ β) Σ γ) Σ δ) Σ ε) Σ

ΘΕΜΑ Β

Β1. 

Β2. Αφού  είναι 

Β3.  άρα . 

Β4.   και επειδή  f(α)>1 τότε 
f(β)<0. Εφαρμόζουμε Θ. Bolzano για την f στο [α, β]. 



ΘΕΜΑ Γ

Γ1. i) Έχουμε  ή  άρα . 

Επειδή f(0)=2e είναι .

ii)  .  Οι ρίζες και  το πρόσημο της  f΄  φαίνονται από το 
παρακάτω πίνακα:
    x    -¥            -3/2            +¥

f΄(x)           +        o          - 

f(x) 

Η f είναι γν. αύξουσα στο  και γν. φθίνουσα στο .

Στο  η f παρουσιάζει μέγιστο  το 

 άρα f(Α1)=

 άρα f(Α2)= .

Οπότε .

Γ2.  αφού f(x)>0 για κάθε .

Γ3.   α>β>0 και επειδή η f είναι γν. φθίνουσα στο  τότε  f(α)<f(β) ή 

 ή …ή .( ) ( )1 2α 1 2βα 2 e β 2 e- -+ < +



Γ4. Είναι .

Η  G είναι  παραγωγίσιμη  στο  R με   και 

         =

         =

         =

 δηλ. 
Δ=(-1)2-4(-2)4=1+32=33.

    x    -¥                        +¥

f΄΄(x)       -     o                      +                    -

f(x)                           ΣΚ                    ΣΚ

ΘΕΜΑ Δ

Δ1.  Είναι   ή   για 
.

Θεωρούμε  και 
                  Η(0)=0

Άρα η (Ι) γίνεται  για κάθε .
Οπότε η Η στο x=0 παρουσιάζει ελάχιστο.

Η Η είναι παραγωγίσιμη στο R με .



Από  Θ.  Fermat  δηλ.   ή   ή 

Δ2. Θεωρούμε .
Εφαρμόζουμε Θ. Bolzano για την Φ στο [0, 1].

Δ3. Θεωρούμε την .
Εφαρμόζουμε Θ. Rolle για την Τ(x) στο [0, 1]. 


